UNIVERSITAT POLITECNICA DE CATALUNYA
ALGEBRA LINEAL, ENGINYERIA QUIMICA

Llista 6: Geometria del pla i ’espai

94.

Solucio:

(i) (1, )+[(273)]

(i) (1,3,5) +[(1, -4, -1)].

(ii) (125=370) [(=4,0,1)].

Les rectes [y, [3 es creuen.

95.

Solucio: Les solucions que presentem soén una possibilitat entre infinites:
(i) {r —3y+1=0,40 — 3z —2 =0}.

(i) {4z +y =3,z +2=2}.

(iii) bz —y = 8.

i)
)
(1V) {t+y+32="7,20+5z=11}.

96.
STy o el @1 _ y+3 . 2—1
Solucio: r té equacid 1mp1101ta, 5 =S s = nm
Yy _ z—4
[y té equacié implicita = = = = ==

r és paral-lela només a [ z.
Les rectes [; mai son paral-leles entre elles.

97.

Solucio:
(i) Eq. parametrica: (2,—1,3) + [(6,2,—3), (4,3, —
(ii) Eq. param.: (1,0,1) +[(2,0,—4),(0,1,2)]. Eq. impl.: 2x—2y+z = 3.
)z

(iii) Equacions implicites dels dos plans: ( % + 15

2 1 2 . ] 8
98-

Solucio:

2)]. Eq. impl.: z + 2z = 8.

— W+ GrEr=1+%(G-
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(i) =4z + 5y + 7z = 5.
(iii) Hi ha una familia uniparametrica de rectes en II; paral-leles a I, amb equacions

Iy: =4z 4+5y+72=5,8c+ 5y + 2z = A, AeR
99.
Solucio: t =8
100.
101.

Solucio:

(i) Els canvis sén

1011 0 1 -1 1
1110 -1 1 0 1
Aw=101 11| =1 1 1 o
0001 0O 0 0 1

(ii) En referencia {P, uy, us, us}:
II=(1,0,0)+[(—1,-3,4),(0,0,1)], I={u+2w—-2=0,2u+3v+ 3w+ 3 =0}
(iii) En referencia canonica:
= (1,1,2) +[(3,5,3),(3,5,4)] = (1,1,2) + [(3,5,3), (0,0, 1)]
I'= {—4x + 5y — 42 + 135 = 0, —20z + 24y — 192 + 655 = 0}

102.
103.
104.
105.

Solucio:
(i) 3z —y+2z=5
(ii) Ezplicacio pels alumnes: Comprovar que hi ha un sistema de referéncia en el que la
recta [ té equacions y = z = 0, II; té y = 01 Il z = 0. Aleshores els plans que
contenen [ sén exactament els by + cz = 0.
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106.

Solucio: Concurrents per A = —2, 4y = 1. Paral-leles per A = %, = %.
107.

108.

109.

110.

Solucio: (30,11, —20).
111.

112.

113.

114.

Solucié: P =(—1,4,6).
115.

Solucid: Els punts més propers som Q@ = (—1,—-3,4) € [, Q" = (11,—11,9) € I’ (coord. en
referéncia canonica). La distancia és v/233.

116.

Solucisé: Dues solucions: a = _1;‘/5, b= 3_6‘/§ iag= 1+2\/§, b= 3%6\/5
117.

Solucio:

(i) L'objecte és en el punt (15, 3,/3).
(i) Les rectes assenyalades per les dues camares es creuen enlloc de tallar—se. Els punts
tals que la suma de les seves distancies a les rectes és més petita son els del segment que

va de 'una a l’altra i és ortogonal a les dues. Aquest segment és el (40, 0, 0), (40, %, ?)

La millor aproximacié en el sentit de minims quadrats per la posicié de l'objecte és
el punt mig d’aquest segment:

V3

1
40, —, —
(10, 3, %)
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118.

Solucid: Eq. parametrica (0,0,0) + [(3,1,3),(2,-3,1)]. Eq. impl.: 10z + 3y — 11z = 0.
119.

Solucio: 2x — 4y + z = 21.

120.

Solucid: Per t # 1 d(l,l;) = A Pert =1d(l,L) = >
121.

122.

Solucid:
(i) El tercer vertex C' pot ser (3,2,
(ii) L’area es fa minima quan C' = (

123.
Solucio: 3.
124.
125.
126.
127.
128.
129.
130.
131.

132.



